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Zn Sag Rieman Toplami

la, b] nin bir P = {xq,x1,- -, x,} boluntisinin sag u¢ nokta se¢imine gore bir
f fonksiyonunun i =1,2,3,--- ,nicin R,(P,{x;}, f) = i f(xiv1)(x; — xi-1)
Riemann toplami n blyurken asagidaki sekilde g(’erIdi;gl'lJ gibi olur.

s n=4Iic¢in Ry(P, {z;}, f)
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Zn Sag Rieman Toplami

la, b] nin bir P = {xq,x1,- -, x,} boluntisinin sag u¢ nokta se¢imine gore bir
f fonksiyonunun i =1,2,3,--- ,nicin R,(P,{x;}, f) = i f(xiv1)(x; — xi-1)
Riemann toplami n blyurken asagidaki sekilde g(’erIdi;gl'lJ gibi olur.

mn=4 |Q|n R4(P7 {xz}v f)
m =8 |Q|n Rg(P7 {xz}v f)
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Zn Sag Rieman Toplami

la, b] nin bir P = {xq,x1,- -, x,} boluntisinin sag u¢ nokta se¢imine gore bir
f fonksiyonunun i =1,2,3,--- ,nicin R,(P,{x;}, f) = i f(xiv1)(x; — xi-1)
Riemann toplami n blyurken asagidaki sekilde g(’erIdi;gl'lJ gibi olur.

u n:4lg|n R4(P7 {xz}af)
m =8 |Q|n R8(P7 {xz}af)
= o =12icin Ru(P, {z:}, f)
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Zn Sag Rieman Toplami

la, b] nin bir P = {xq,x1,- -, x,} boluntisinin sag u¢ nokta se¢imine gore bir
f fonksiyonunun i =1,2,3,--- ,nicin R,(P,{x;}, f) = i f(xiv1)(x; — xi-1)
Riemann toplami n buyirken asagidaki sekilde g(’erIdi;gl'lJ gibi olur.

s n=4Iic¢in Ry(P, {z;}, f)
m n=28Iic¢in Rg(P, {xz;}, f)

mn =12 I(;ln R4(P, {xz}v f)
s n=141i¢in Ry4(P,{x;}, f)
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7 Sag Rieman Toplami

[a, ] nin bir P = {xq,2,,--- ,x,} bélintisiintin sa§ ug nokta secimine gore bir
f fonksiyonunun i = 1,2,3, - . nigin R,(P, {x:}. /) = 3 f(xi1)(x; — ;1)
Riemann toplami n buylirken asagidaki sekilde g('erIdl';gl'll gibi olur.
s n=4Iic¢in Ry(P, {z;}, f)
= n=8ICIN Rg(P, {xz}a f)
s n=12i¢in Ry(P,{x;}, f)
s n=141i¢in Ry4(P,{x;}, f)
= n=18icin Rig(P, {x;}, f)
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7 Sag Rieman Toplami

[, b] nin bir P = {zo,z1,- - , 2, } bolintiistniin sag ug nokta segimine gore bir
f fonksiyonunun i = 1,2,3,--- , nicin R(P, {2}, f) = 3 f(wis1)(w: — 25 1)
Riemann toplami n blyurken asagidaki sekilde g('erIdl';(]l'll gibr olur.
» n=4icin Ry(P, {x;}, f)
n = 8icin Rg(P, {x;}, f)
= o =12icin Ry(P, {z:}, f)
s n=14i¢in Ry4(P, {x;}, f)
= n=18i¢in Rig(P, {x;}, f)
= = 22icin Roo(P, {z;}, f)
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7 Sag Rieman Toplami

[, b] nin bir P = {z0,21,--- ,z,} bolintistiniin sag ug nokta segimine gore bir
f fonksiyonunun i = 1,2,3,-- ,n igin Ry (P {a:}, f) = 32 f(@isr)(z; — 1)
Riemann toplami n blytrken asagidaki sekilde g(’erIdi;Ql'lJ gibi olur.

s n=4Iic¢in Ry(P, {z;}, f)
n = 8icin Rg(P, {x;}, f)

s n=12i¢in Ry(P,{x;}, f)
s n=141i¢in Ry4(P,{x;}, f)
= n=18i¢in Rig(P, {x;}, f)
s n=221¢IN Roo (P, {x;}, )
= 1 = 26iGin Rog(P, {z;}, f)
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Zn Sag Rieman Toplami

la, b] nin bir P = {xq,x1,- -, x,} boluntisinin sag u¢ nokta se¢imine gore bir
f fonksiyonunun i =1,2,3,--- ,nicin R,(P,{x;}, f) = i f(xiv1)(x; — xi-1)
Riemann toplami n buyirken asagidaki sekilde g(’erIdi;gl'lJ gibi olur.

s n=4Iic¢in Ry(P, {z;}, f)
n = 8i¢in Rg(P, {x;}, f)

s n=12i¢in Ry(P,{x;}, f)

s n=141i¢in Ry4(P,{x;}, f) II

m =18 igin R18(P, {xz}a f) I —nill.f

= n = 22i¢in Roo(P, {z;}, f) S El'
mn =20 igin RQ@(P, {mz}a f) k
= =30 icin Rso(P, {z;}, f)
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7 Sag Rieman Toplami

a, ] nin bir P = {xq,x1,-- -, z, } bolintlisinin sag u¢ nokta secimine gore bir

 fonksiyonunun i = 1,2,3, -+ nigin Ry (P, {z:}, f) = Y flasr1)(z: — 241)

Riemann toplami n blytrken asagidaki sekilde g(’erIdi;Ql'lJ gibi olur.

s n=4Iic¢in Ry(P, {z;}, f)

n = 8icin Rg(P, {x;}, f)

s n=12i¢in Ry(P,{x;}, f)

s n=141i¢in Ry4(P,{x;}, f)

= n=18i¢in Rig(P, {x;}, f)

s n=221¢IN Roo (P, {x;}, )

= n = 26igin Rog(P,{z;}, f)
( f)
( f)

m n = 30I¢IiNn R3o(P, {%,}a
s n=35I1¢iN R35(P, {z;},
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'-,;,ﬁ Sag Rieman Toplami

la, b] nin bir P = {xq,x1,- -, x,} boluntisinin sag u¢ nokta se¢imine gore bir
f fonksiyonunun i =1,2,3,--- ;nicin R, (P, {z;}, f) = i flrivr)(z; —xi—q)
Riemann toplami n blyurken asagidaki sekilde g(’erIdi;gl'lJ gibi olur.

mn=4 |Q|n R4(P7 {xz}a f)

n = 8icin Rg(P, {x;}, f)
s n=12i¢in Ry(P,{x;}, f)
m =14 igin R14(P, {332}7 f)
m =18 igin R18(P, {xz}o f)
s n=221¢IN Roo (P, {x;}, )
= n = 26igin Rog(P,{z;}, f)
( f)
( f)
( f)

 udfilln

i \
-y
\

m n = 30I¢IiNn R3o(P, {$z}7
= n=35ICIN R35(P, {$z}7
s n=40Ii¢in Ry (P, {x;},
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[a, ] nin bir P = {xg, x1, - - , z, } bOluntislinin sol u¢ nokta secimine gore bir f
fonksiyonunun ¢ =1,2.3,--- ,nicin R, (P, {x;}, f) = > f(x;)(z; — z;_1)

=1
Riemann toplami n blyurken asagidaki sekilde goraldagt gibi olur.

mn =4 Igln R4(P7 {xz}v f)
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[a, ] nin bir P = {xg, x1, - - , z, } bOluntislinin sol u¢ nokta secimine gore bir f
fonksiyonunun ¢ =1,2.3,--- ,nicin R, (P, {x;}, f) = > f(x;)(z; — z;_1)

=1
Riemann toplami n blyurken asagidaki sekilde goraldagt gibi olur.

mn=4 |Q|n R4(P7 {xz}v f)
m =8 Igln Rg(P7 {xz}v f)
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N Sol Rieman Toplami

la, b] nin bir P = {xg, 21, ,z,} bOluntldslinin sol u¢ nokta secimine gore bir f
fonksiyonunun i =1,2,3,--- ;nicin R,(P,{x;}, f) = i flxi)(x; —xi-1)
Riemann toplami n blyurken asagidaki sekilde g(’erIa:ijlgu gibi olur.

= n=4icin Ry(P,{z;}, f)

m =8 |Q|n R8(P7 {xz}v f)
= o =12icin Ru(P, {z:}, f)
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' n Sol Rieman Toplami

la, b] nin bir P = {xg, 21, ,z,} bOluntldslinin sol u¢ nokta secimine gore bir f
fonksiyonununi =1,2,3,--- ;nigin R, (P,{x;}, f) = i flx)(x; — i)
Riemann toplami n buyirken asagidaki sekilde g(’erIa:ijlgu gibi olur.

= n=4icin Ry(P,{zi}, f)
m n=28Iic¢in Rg(P, {xz;}, f)

mn =12 I(;ln R4(P, {xz}v f)
s n=141i¢in Ry4(P,{x;}, f)
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2 Sol Rieman Toplami
/i

[a, b] nin bir P = {x¢,z1,- - , 2, } bélintistiniin sol ug nokta secimine gére bir f

fonksiyonunun i =1,2,3,--- ,nicin R, (P, {x;}, f) = i flwi) (2 — zio1)
1=1

Riemann toplami » biylrken asagidaki sekilde goraldigu gibi olur.
mn =4 |Q|n R4(P7 {xz}v f)
B =28 |g|n Rg(P, {xz}a f)
=12 |g|n R4(P7 {xz}v f)
m =14 |g|n R14(P, {332}7 f)
B =18 |g|n R18(P, {332}7 f)
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2 Sol Rieman Toplami
yi

[a, b] nin bir P = {x¢,z1,- - , 2, } bélintistiniin sol ug nokta secimine gére bir f

fonksiyonunun i =1,2,3,--- ,nicin R, (P, {x;}, f) = i flwi) (2 — zio1)
1=1

Riemann toplami n biytrken asagidaki sekilde goraldagu gibi olur.
mn =4 |Q|n R4(P7 {xz}v f)
mn =12 |g|n R4(P, {xz}a f)
m =14 |g|n R14(P, {332}7 f)
B =18 |g|n R18(P, {332}7 f)
» = 22icin Roo(P, {z;}, f)
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2 Sol Rieman Toplami
i

[a, b] nin bir P = {x¢,z1,- - , 2, } bélintistiniin sol ug nokta secimine gére bir f

fonksiyonunun i =1,2,3,--- ,nicin R, (P, {x;}, f) = i flwi) (2 — zio1)
1=1

Riemann toplami n buyUrken asagidaki sekilde géruldugu gibi olur.
= n=4icin Ry(P, {z;}, )
mn =12 |g|n R4(P, {xz}a f)
m =14 |g|n R14(P, {332}7 f)
B =18 |g|n R18(P, {332}7 f) \
mn =22 |9|n RQQ(P, {mz}a f) II
m = 26 |g|n R26(P, {377,}7 f)
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' n Sol Rieman Toplami
la, b] nin bir P = {xg, 21, ,z,} bOluntldslinin sol u¢ nokta secimine gore bir f
fonksiyonununi =1,2,3,--- ;nigin R, (P,{x;}, f) = i flx)(x; — i)
Riemann toplami n buyirken asagidaki sekilde g(’erIa:ijlgu gibi olur.

= n=4icin Ry(P,{zi}, f)
n = 8i¢in Rg(P,{x;}, f) NN

m n=121¢Iin Ry(P,{x;}, f) \

= n =14 I¢In R14(P, {332}7 f) ii

a0 = 18icin Rys(P, {z;}, f) \ “allbis

= n = 22i¢in Roo(P, {z;}, f) L L II
mn =20 igin RQ@(P, {mz}a f)

= =30 icin Rso(P, {z;}, f)

Mahmut KOCAK, March 27, 2008 Rieman Toplamlai - p. 3/4



http://www2.ogu.edu.tr/~mkocak

2 Sol Rieman Toplami
/|
[a, b] nin bir P = {x¢,z1,- - , 2, } bélintistiniin sol ug nokta secimine gére bir f
fonksiyonunun i =1,2,3,--- ,nicin R, (P, {x;}, f) = i flwi) (2 — zio1)
1=1

Riemann toplami n blylrken asagidaki sekilde gorildigu gibi olur.
= n=4icin Ry(P, {z;}, )
mn =12 |g|n R4(P, {xz}a f)
m =14 |g|n R14(P, {332}7 f)
B =18 |g|n R18(P, {332}7 f) \
mn =22 |9|n RQQ(P, {mz}a f) II
mn =20 igin RQ@(P, {mz}a f)

( f)

( f)

m n = 30I¢IiNn R3o(P, {%,}a
s n=35I1¢iN R35(P, {z;},
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N Sol Rieman Toplami
[, b] nin bir P = {xq, 21, ,z,} boliintiisiiniin sol ug nokta segimine gére bir f
fonksiyonunun i = 1,2,3, -, n icin R, (P, {a:}, f) = 3> f(a:) (2 — i)
Riemann toplami n blyurken asagidaki sekilde g(’erIaulgu gibi olur.
» n=4icin Ry(P, {x;}, f)
n = 8icin Rg(P,{xz;}, f) N
= o =12icin Ry(P, {z:}, f)
= n =14 icin Ri4(P, {z;}, f)
= n=18i¢in Rig(P, {x;}, f)
s n=221¢IN Roo (P, {x;}, )
= n = 26igin Rog(P,{z;}, f)
( f)
( f)
( f)

\
N
|
& | [N

Wy
o |

m n = 30I¢IiNn R3o(P, {%,}a
= n=35ICIN R35(P, {%,}a
s n=40Ii¢in Ry (P, {x;},
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Sag ve Sol Rieman Toplami Arasindaki Fark

la, b] nin bir P = {xg,x1,- - ,z,} bOluntusinin sag ve sol u¢ nokta segimine
gore bir f fonksiyonunun Riemann toplamlari arasindaki fark : =1,2,3,--- ,n
icin £, (P,{x;}, f) = > (f(x;) — f(x;—-1))(x; — x;_1) olur. Buna gore n

1=1

buydrken F,,(P,{x;}, f) asagidaki sekilde gorildugu gibi olur.
" 0 =4icin Fy(P,{z;}, f)

= n blyddikce F,,_1(P,{x;}, f) nin kiigtldigine dikkat ediniz.

Mahmut KOCAK, March 27, 2008 Rieman Toplamlai - p. 4/4



http://www2.ogu.edu.tr/~mkocak

’n Sag ve Sol Rieman Toplami Arasindaki Fark

a, ] nin bir P = {xg, z1,- -, x,} bOlintistiniin sag ve sol u¢ nokta secimine
gore bir f fonksiyonunun Riemann toplamlari arasindaki fark : =1,2,3,--- ,n

n

icin F,(P,{z;}, f) = ;(f(:cz-) — f(x;—1))(x; — x;_1) olur. Buna gbre n

buyurken F, (P, {z;}, f) asagidaki sekilde gorldugu gibi olur,
u n:4|9|n F4(P, {xz}af)
| n:8|9|n FS(P, {xz}af)

= n blyddikce F,,_1(P,{x;}, f) nin kiigtldugine dikkat ediniz.
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f:,ﬁ Sag ve Sol Rieman Toplami Arasindaki Fark

a, ] nin bir P = {xg, z1,- -, x,} bOlintistiniin sag ve sol u¢ nokta secimine
gore bir f fonksiyonunun Riemann toplamlari arasindaki fark : =1,2,3,--- ,n
icin Fo, (P, {z;}, f) = >_(f(x;) — f(x;—1))(z; — x;—1) oOlur. Buna gore n

1=1

buydrken F,,(P,{x;}, f) asagidaki sekilde gorildugu gibi olur.
" 0 =4icin Fy(P,{z}, f)

B =8 |9|n FS(P, {337,}7 f)
s n=12i¢in Fy(P,{z;}, f)

= n blyddikce F,,_1(P,{x;}, f) nin kiigtldugine dikkat ediniz.
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f:,ﬁ Sag ve Sol Rieman Toplami Arasindaki Fark

a, ] nin bir P = {xg, z1,- -, x,} bOlintistiniin sag ve sol u¢ nokta secimine
gore bir f fonksiyonunun Riemann toplamlari arasindaki fark : =1,2,3,--- ,n
icin Fo, (P, {z;}, f) = >_(f(x;) — f(x;—1))(z; — x;—1) oOlur. Buna gore n

=1
blyurken F, (P, {x;}, f) asagidaki sekilde goruldugi gibi olur.
| n:4|9|n F4(P, {xz}af)
| n:8|9|n FS(P, {xz}af)
B =12 |Q|n F4(P7 {x2}7f)
m =14 |(;|n F14(P, {332}7 f)

= n blyddikce F,,_1(P,{x;}, f) nin kiigtldugine dikkat ediniz.
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f"f,ﬁ Sag ve Sol Rieman Toplami Arasindaki Fark

[a,] nin bir P = {xg, z1,- -, x,} bOlintistiniin sag ve sol u¢ nokta secimine
gore bir f fonksiyonunun Riemann toplamlari arasindaki fark : =1,2,3,--- ,n
icin Fo, (P, {z;}, f) = >_(f(x;) — f(x;—1))(z; — x;—1) oOlur. Buna gore n

buydrken F, (P, {:z;@-},zf; asagidaki sekilde gorildugu gibi olur.
» n=4icin Fy(P,{z;}, f)

» n=8icin Fs(P,{z;}, f)

= n=12icin Fy(P,{z;}, f)
= n =14 I¢Iin F14(P, {3%}7 f)
= n = 18i¢in Fig(P, {z;}, f)

= n blyddikce F,,_1(P,{x;}, f) nin kiigtldugine dikkat ediniz.
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f"f,ﬁ Sag ve Sol Rieman Toplami Arasindaki Fark

[a,] nin bir P = {xg, z1,- -, x,} bOlintistiniin sag ve sol u¢ nokta secimine
gore bir f fonksiyonunun Riemann toplamlari arasindaki fark : =1,2,3,--- ,n
icin Fo, (P, {z;}, f) = >_(f(x;) — f(x;—1))(z; — x;—1) oOlur. Buna gore n

buydrken F, (P, {:z;@-},zf; asagidaki sekilde gorildugu gibi olur.
» n=4icin Fy(P,{z;}, f)
n = 8icin Fx(P,{z;}, f)

= n=12icin Fy(P,{z;}, f)
= n =14 I¢Iin F14(P, {3%}7 f)
= n =18 icin Fig(P, {z;}, f)
m n = 22icin Fy (P, {x;}, f)

= n blyddikce F,,_1(P,{x;}, f) nin kiigtldugine dikkat ediniz.
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Sag ve Sol Rieman Toplami Arasindaki Fark

[a,] nin bir P = {xg, z1,- -, x,} bOlintistiniin sag ve sol u¢ nokta secimine
gore bir f fonksiyonunun Riemann toplamlari arasindaki fark : =1,2,3,--- ,n
icin Fo, (P, {z;}, f) = >_(f(x;) — f(x;—1))(z; — x;—1) oOlur. Buna gore n

1=1

buydrken F,,(P,{x;}, f) asagidaki sekilde gorildugu gibi olur.
» n=4icin Fy(P,{z;}, f)

n = 8icin Fx(P,{z;}, f)

= n=12icin Fy(P,{z;}, f)
= n =14 I¢Iin F14(P {CCz} /
s n=18i¢in Fig(P,{x;}, f
» = 22igin Fas(P, {332}7 f
= n = 26Ii¢in Fys(P, , f

= n blyddikce F,,_1(P,{x;}, f) nin kiigtldugine dikkat ediniz.
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f"f,ﬁ Sag ve Sol Rieman Toplami Arasindaki Fark

a, ] nin bir P = {xg, z1,- -, x,} bOlintistiniin sag ve sol u¢ nokta secimine
gore bir f fonksiyonunun Riemann toplamlari arasindaki fark : =1,2,3,--- ,n

n

gin £, (P, {x;}, f) = 3 (f(2:) — f(xi-1)) (w; — ;1) olur. Buna gore n
buydrken F, (P, {:z;@-},zf; asagidaki sekilde gorildugu gibi olur.
= n=4Ic¢in F4(P, {331,}9 f)
n = 8icin Fx(P,{z;}, f)
= n=12I¢In F4(P, {xz}a f)
= n =14 I¢Iin F14(P, {3%}7 f)
= n =18 icin Fig(P, {z;}, f)
m n = 22I¢In FQQ(P, {332}7 f)
( f)
( f)

m 1 = 26 icin Fys(P, {x;},
1, = 30 igin F30(P, {mz}a

= n blyddikce F,,_1(P,{x;}, f) nin kiigtldugine dikkat ediniz.
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f"f,ﬁ Sag ve Sol Rieman Toplami Arasindaki Fark

a, ] nin bir P = {xg, z1,- -, x,} bOlintistiniin sag ve sol u¢ nokta secimine
gore bir f fonksiyonunun Riemann toplamlari arasindaki fark : =1,2,3,--- ,n

n

gin £, (P, {x;}, f) = 3 (f(2:) — f(xi-1)) (w; — ;1) olur. Buna gore n
buydrken F, (P, {:z;@-},zf; asagidaki sekilde gorildugu gibi olur.
» n=4icin Fy(P,{z;}, f)
n = 8icin Fx(P,{z;}, f)
= n=12icin Fy(P,{z;}, f)
= n =14 I¢Iin F14(P, {3%}7 /
= n = 18icin Fig(P, {x;}, f
" n = 22icin Foe (P, {x;}, f
n n =26 icin Fog(P, {x;}, f
( f
( f

» 1 =30icin Fy0(P, {z;},
mn =235 |Q|n F35 P, {mz}a

= n blyddikce F,,_1(P,{x;}, f) nin kiigtldugine dikkat ediniz.
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f"f,ﬁ Sag ve Sol Rieman Toplami Arasindaki Fark

a, ] nin bir P = {xg, z1,- -, x,} bOlintistiniin sag ve sol u¢ nokta secimine
gore bir f fonksiyonunun Riemann toplamlari arasindaki fark : =1,2,3,--- ,n

n

gin £, (P, {x;}, f) = 3 (f(2:) — f(xi-1)) (w; — ;1) olur. Buna gore n
buydrken F, (P, {:z;@-},zf; asagidaki sekilde gorildugu gibi olur.
» n=4icin Fy(P,{z;}, f)
n = 8icin Fx(P,{z;}, f)
= n=12icin Fy(P,{z;}, f)
= n =14 I¢Iin F14(P, {3%}7 /
= n = 18icin Fig(P, {x;}, f
" n = 22icin Foe (P, {x;}, f
n n =26 icin Fog(P, {x;}, f
( f
( f

» 1 =30icin Fy0(P, {z;},
B =235 |Q|n F35 P, {$z}7
» =40 icin Fuo(P, {z;}, f

= n blyddikce F,,_1(P,{x;}, f) nin kiigtldigine dikkat ediniz.
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