
Ekonomiye . . .

Örnek 1.
Enflasyon

Örnek 2.

Üretici ve . . .

Örnek 3.

ANALİZE GİRİŞ IIANALİZE GİRİŞ IIANALİZE GİRİŞ IIANALİZE GİRİŞ IIANALİZE GİRİŞ IIANALİZE GİRİŞ IIANALİZE GİRİŞ IIANALİZE GİRİŞ IIANALİZE GİRİŞ IIANALİZE GİRİŞ IIANALİZE GİRİŞ IIANALİZE GİRİŞ IIANALİZE GİRİŞ IIANALİZE GİRİŞ IIANALİZE GİRİŞ IIANALİZE GİRİŞ IIANALİZE GİRİŞ IIANALİZE GİRİŞ IIANALİZE GİRİŞ IIANALİZE GİRİŞ IIANALİZE GİRİŞ IIANALİZE GİRİŞ IIANALİZE GİRİŞ IIANALİZE GİRİŞ IIANALİZE GİRİŞ IIANALİZE GİRİŞ IIANALİZE GİRİŞ IIANALİZE GİRİŞ IIANALİZE GİRİŞ IIANALİZE GİRİŞ IIANALİZE GİRİŞ IIANALİZE GİRİŞ IIANALİZE GİRİŞ IIANALİZE GİRİŞ IIANALİZE GİRİŞ IIANALİZE GİRİŞ IIANALİZE GİRİŞ IIANALİZE GİRİŞ IIANALİZE GİRİŞ IIANALİZE GİRİŞ IIANALİZE GİRİŞ IIANALİZE GİRİŞ IIANALİZE GİRİŞ IIANALİZE GİRİŞ IIANALİZE GİRİŞ IIANALİZE GİRİŞ IIANALİZE GİRİŞ IIANALİZE GİRİŞ II

İNTEGRALİN EKONOMİYE UYGULAMALARI

İN
E

UY

İN
EK

UYG

İN
EK

UYG

İNT
EK

UYGU

İNT
EKO

UYGU

İNT
EKO

UYGU

İNTE
EKO

UYGUL

İNTE
EKON

UYGUL

İNTEG
EKON

UYGUL

İNTEG
EKON
YGULA

İNTEG
EKONO
YGULA

NTEGR
EKONO
YGULA

NTEGR
EKONO
GULAM

NTEGR
KONOM
GULAM

TEGRA
KONOM
GULAM

TEGRA
KONOM
ULAMA

TEGRA
ONOM
ULAMA

TEGRAL
ONOMİ
ULAMA

EGRAL
ONOMİY
LAMAL

EGRALİ
NOMİY
LAMAL

GRALİ
NOMİY
AMALA

GRALİN
NOMİYE
AMALA

GRALİN
OMİYE

AMALA

RALİN
OMİYE
MALAR

RALİN
OMİYE
MALAR

RALİN
MİYE

MALAR

ALİN
MİYE

MALARI

ALİN
MİYE
ALARI

ALİN
MİYE
ALARI

LİN
İYE

ALARI

LİN
YE
LARI

İN
YE
LARI

N
YE
ARI

N
E
ARI

N
E
ARI
E
RIRIRII

Mahmut KOÇAKMahmut KOÇAKMahmut KOÇAKMahmut KOÇAKMahmut KOÇAKMahmut KOÇAKMahmut KOÇAKMahmut KOÇAKMahmut KOÇAKMahmut KOÇAKMahmut KOÇAKMahmut KOÇAKMahmut KOÇAKMahmut KOÇAKMahmut KOÇAKMahmut KOÇAKMahmut KOÇAKMahmut KOÇAKMahmut KOÇAKMahmut KOÇAKMahmut KOÇAKMahmut KOÇAKMahmut KOÇAKMahmut KOÇAKMahmut KOÇAKMahmut KOÇAKMahmut KOÇAKMahmut KOÇAKMahmut KOÇAKMahmut KOÇAKMahmut KOÇAKMahmut KOÇAKMahmut KOÇAKMahmut KOÇAKMahmut KOÇAKMahmut KOÇAKMahmut KOÇAKMahmut KOÇAKMahmut KOÇAKMahmut KOÇAKMahmut KOÇAKMahmut KOÇAKMahmut KOÇAKMahmut KOÇAKMahmut KOÇAKMahmut KOÇAKMahmut KOÇAKMahmut KOÇAK

c© 2008 mkocak@ogu.edu.tr http://www2.ogu.edu.tr/~mkocak/
Hazırlama Tarihi: Nisan 10, 2008 Sunum Tarihi: Nisan 17, 2008

mailto:mkocak@ogu.edu.tr
http://www2.ogu.edu.tr/~mkocak/


Ekonomiye . . .

Örnek 1.
Enflasyon

Örnek 2.

Üretici ve . . .

Örnek 3.

2/11

Ekonomiye Uygulamaları

Bir firmanın maliyet fonksiyonunun türevinin marginal maliyet fonksiyonu olduğunu biliyoruz. Buna göre firmanın

maliyet fonksiyonu C (x ) =

∫
C ′(x )dx olur. x = x1 birimlik üretimden x = x2 birimlik üretime geçildiğinde

yapılacak fazla maliyet

x2∫
x1

C ′(x )dx olur.

Örnek 1.

Bir firmanın sabit maliyet 500 birim olmak üzere marjinal maliyet fonksiyonu C ′(x ) = 5x + 30 olsun. Maliyet
fonksiyonunu bularak üretim x = 10 birimden x = 30 birime çıkartıldığında yapılacak fazla maliyeti bulalım.

Firmanın maliyet fonksiyonu

C (x ) =

∫
(5x +30)dx =

5

2
x 2+30x +C

olur. Bu durumda x = 0 için C (0) = 500 olması gerektiğinden
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500=
5

2
(0)2+30(0)+C

yani C = 500 olur. Böylece maliyet fonksiyonu

C (x ) =
5

2
x 2+30x +500

olur.

Şimdi üretimin x = 10 birimden x = 30 birime çıkartıldığında yapılacak fazla maliyeti bulalım.
30∫
10

C ′(x )dx =

30∫
10

(5x +30)dx =
�

5

2
x 2+30x

����30

10
=

5

2
(30)2+30(30)− 5

2
(10)2−30(10) = 2600

olur.

Benzer şekilde bir firmanın gelir fonksiyonunun türevinin marginal gelir fonksiyonu olduğunu biliyoruz. Buna göre
firmanın gelir fonksiyonu

R(x ) =

∫
R ′(x )dx
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olur. x = x1 birimlik satışdan x = x2 birimlik satışa geçildiğinde elde edilecek gelir
x2∫
x1

R ′(x )dx

olur.

Diğer yandan kar fonksiyonu P(x ) olmak üzere marjinal kar fonksiyonu

P ′(x ) =R ′(x )−C ′(x )
olduğundan firmanın kar fonksiyonu

P(x ) =

∫
P ′(x )dx =

∫
(R ′(x )−C ′(x ))dx

olur. Buna göre x = x1 birimlik satışdan x = x2 birimlik satışa geçildiğinde edilecek kar
x2∫
x1

P ′(x )dx =

x2∫
x1

(R ′(x )−C ′(x ))dx

olur.
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Enflasyon

Enflasyon paranın satın alma gücündeki azalma demektir. Enflasyon oranları genellikle yıllık olarak ölçülür ve
zaman geçtikçe ürün fiyatlarının değişimi dolayısıyla sürekli olur.

Eğer t zamanı göstermek üzere t anındaki paranın satın alma gücü P(t ) ise zamana göre paranın satın alma
gücünün oranı

dP

d t
paranın satın alma gücü ile orantılıdır. Bu orantı katsayısı enflasyondur. Enflasyon dolayısıyla paranın satın alma
gücü azalacağından i enflasyon olmak üzere

dP

d t
=−i P

yazılır. Böylece P(0) = P0 olmak üzere bu denklemin çözümü P(t ) = P0e−i t olur. P(t ) fonksiyonuna paranın
gelecek değeri denir ve F V şeklinde gösterilir. Paranın başlangıçdaki satın alma gücüne şimdiki satın alma
gücü denir ve PV ile gösterilir. Bu durumda

F V = PV e−i t

olur.

Benzer şekilde bir bankaya %i oranında faizle PV miktarda para yatırılırsa paranın t anındaki miktarı F V = PV e i t

olarak bulunur.
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Örnek 2.

Yıllık enflasyon %5 ise 200 YTL sının 10 yıl sonraki satın alma gücünü bulalım. Bu durumda i = 0.05, PV = 200 YTL
dır. Buna göre F V = PV e−i t olduğundan

F V = 200e−0.05(10) = 200e−0.5∼= 121.31 YTL

olur. Yani 200 YTL, 10 yılda 200−121.31= 78.69 YTL lik değer kaybına uğrar.

Üretici ve Tüketici Rantı

Birim fiyatı p den satılması düşünülen mal miktarı bir x = A(p ) fonksiyonu ile veriliyorsa A fonksiyonuna arz
fonksiyonu ve satın alınması düşünülen mal miktarı bir x = T (p ) fonksiyonu ile veriliyorsa T fonksiyonuna talep
fonksiyonu denir. T (p ) = A(p ) özelliğini sağlayan p noktasına denge noktası ve y = p doğrusuna denge
doğrusu denir.

Talep fonksiyonu kesin azalan bir fonksiyon olduğundan x = T (p ) fonksiyonunun tersi p = f (x ) şeklinde x e
bağlı bir fonksiyondur. Pazar fiyatı p1 birimden talep edilen mal miktarı x1 = T (p1) olsun. Bu durumda mala
birim fiyatı p1 birimden daha fazla ödeme yapmayı düşünen kişi mala daha az ödeme yapacağından kazançlı
olmaktadır.
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x1∫
0

( f (x )−p1)dx =

x1∫
0

f (x )dx −p1x1

değerine tüketici rantı denir. Şekil .? de görüldüğü gibi tüketici fazla karı x = 0,x = x1,y = p1 doğruları ve f
fonksiyonunun grafiği ile sınırlı bölgenin alanıdır. p1x1 değeri p1 birimden x1 birim mal için tüketici tarafından
ödenen miktardır. Eğer fiyat p1 den p2 ye değişirse talep x1 = T (p1) den x2 = T (p2) ye değişir böylece tüketici
fazla karındaki değişim Şekil .? de görüldüğü gibi T1 ve T2 alanlarının toplamı olur. Yani tüketici fazla karındaki
değişim

x2∫
x1

f (x )dx − (p1x1−p2x2)

olur.

Benzer şekilde arz fonksiyonu kesin artan bir fonksiyon olduğundan x = A(p ) fonksiyonunun tersi p = g (x )
şeklinde x e bağlı bir fonksiyondur. Pazar fiyatı p1 birimden arz edilen mal miktarı x1 = A(p1) olsun. Bu durumda
malı birim fiyatı p1 birimden daha az satmayı düşünen kişi kazançlı olmaktadır.

x

p

T1 T2

x1

p1

x2

p2

p0

(x1,p1)

(x2,p2)

x

p

x1

p1

p0

(x1,p1)
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x1∫
0

(p1− g (x ))dx = p1x1−
x1∫
0

g (x )dx

değerine üretici rantı denir. Şekil .? de görüldüğü gibi üretici fazla karı x = 0,x = x1,y = p1 doğruları ve
g fonksiyonunun grafiği ile sınırlı bölgenin alanıdır. p1x1 değeri p1 birimden x1 birim mal satışından kazanılan
miktardır. Eğer fiyat p1 den p2 ye değişirse arz x1 = A(p1) den x2 = A(p2) ye değişir böylece üretici fazla karındaki
değişim Şekil .? de görüldüğü gibi T1 ve T2 alanlarının toplamı olur.

x

p

x1

p1

p0

(x1,p1)

x

p

x1

p1

p0

(x1,p1)
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Örnek 3.

Bir pazarda haftalık şekerin talep fonksiyonu p ton başına fiyat olmak üzere x =
�

400−p ton olsun.

(a). p = 80 YTL iken tüketici rantını bulalım.

(b). p = 80 YTL den p = 60 YTL ye düştüğünde tüketici rantındaki değişimi bulalım.

(c). p = 80 YTL den p = 100 YTL ye çıktığında tüketici rantındaki değişimi bulalım.

(a). x =
�

400−p olduğundan p = 400−x 2 olur. Bu durumda p = 80 için x = 8
�

5 olur. Böylece

8
�

5∫
0

�
400−x 2−80
�

dx =
�

320x − x 3

3

����8
�

5

0
=

	
320(8
�

5)− (8
�

5)3

3



=

5120

3

�
5

olur.

(b). p = 80 için x = 8
�

5 ve p = 60 için x = 2
�

85 olur. Böylece fiyat p = 80 YTL den p = 60 YTL ye düştüğünde
tüketici rantındaki değişim
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2
�

85∫
8
�

5

�
400−x 2
�

dx ∼= 8.565 ve 60(2
�

85)−80(8
�

5) =−324.738

olduğundan
2
�

85∫
8
�

5

�
400−x 2
�

dx − �60(2
�

85)−80(8
�

5)
�
= 38.565− (−324.738 )= 363.303

olur. p = 80 YTL den p = 60 YTL ye düştüğünde tüketici 363.303 YTL lik rant sağlamıştır.

(c). p = 80 için x = 8
�

5 ve p = 100 için x = 10
�

3 olur. Böylece fiyat p = 80 YTL den p = 100 YTL e yükseldiğinde
tüketici rantındaki değişim

10
�

3∫
8
�

5

�
400−x 2
�

dx ∼=−51.153 ve 80
�

8
�

5
�−100
�

10
�

3
�
=−300.967
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olduğundan
2
�

85∫
8
�

5

�
400−x 2
�

dx − �80
�

8
�

5
�−100
�

10
�

3
��
=−51.153− (−300.967 )= 249.814

olur. Bu durumda p = 80 YTL den p = 100 YTL e yükseldiğinde tüketici 249.814 YTL rant kayıbına uğramıştır.
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