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Bir reel sayi dizisi reel sayilarin siralanmis bir kiimesidir.
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Diziler

seklinde bir fonksiyondur.

f:N—A
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Diziler 4/35

Ornek 1 3,6,12,24,48,--- dizisinin genel terimini bulalim.

Coziim. x4 = 2x, (r =2) oldugundan bu dizi bir geometrik dizidir.
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Dizilerin Yakinsakhgi

Tanim 2 >0 olmak iizere
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Dizilerin Yakinsakhig:
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Dizilerin Yakinsakhig:

Ornek 3 Genel terimi
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Dizilerin Yakinsakhig:

Tanim 4 (x,) bir dizi olsun.
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Dizilerin Yakinsaklhig: 9/35

Teorem 1 Yakinsak her (x,,) dizisi sinirlidir.

Uyan 1 Bir dizinin sinirli olmasi dizinin yakinsakligini garanti etmez.
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Dizilerin Limitleri ile ilgili Temel Ozellikler

Teorem 2 limx, =x,, limy, =y, ve c €R olsun. Bu durumda
n—o00

n—00
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Dizilerin Limitleri ile ilgili Temel Ozellikler

Ornek 6 lim (= 12)

n—oo n

Coziim. Her neN icin

=0 oldugunu gésterelim.
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Dizilerin Limitleri ile ilgili Temel Ozellikler 12/35

Coziim.
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Sifir Dizileri

Tanim 5 lim x, =0 ise (x,) dizisine bir
n—o00

13/35

Diziler
Dizilerin. ..
Dizilerin Lim. ..
Sifir Dizileri
Iraksak Diziler
Yigilma Nok. ..

Monoton Diziler
Cauchy Dizileri



Sifir Dizileri

Teorem 7 p>0 ve |x|<1 ise
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Sifir Dizileri

Coziim. Her neN icin nw > 1 oldugundan
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Sifir Dizileri

Coziim. Bernoulli esitsizligi geregince y >0 icin

16/35

Diziler
Dizilerin. ..
Dizilerin Lim. ..
Sifir Dizileri
Iraksak Diziler
Yigilma Nok. ..

Monoton Diziler
Cauchy Dizileri



17/35

Diziler
Dizilerin. ..
Dizilerin Lim. ..
Sifir Dizileri
Iraksak Diziler
Yigilma Nok. ..

Monoton Diziler
Cauchy Dizileri



Iraksak Diziler 18/35

lim x;,,

n—00
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Teorem 10 limx, =00 ve limy, =00 olsun.

n—0oo n—0oo
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Iraksak Diziler 20/35

Ornek 13 Her neN icin x, =(—1)"n olmak iizere (x,) dizisi verilsin.

Diziler
Dizilerin. ..
Dizilerin Lim. ..
Sifir Dizileri
Iraksak Diziler
Yigilma Nok. ..

Monoton Diziler
Cauchy Dizileri



Iraksak Diziler 21/35

Coziim.
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Yigilma Noktalar ve Alt Diziler

Tanim 7 (x,) bir dizi ve xo €R olsun.
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Yigilma Noktalan ve Alt Diziler

Teorem 13 (x,) bir dizi ve x €R olsun.
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Yigilma Noktalan ve Alt Diziler 26/35

Ornek 16 Genel terimi x, :(—1)n2—+3 seklinde tanimli (x,,) dizisinin yakinsak olmadigini gosterelim. 1;
n -

Coziim. [ ﬂ
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Monoton Diziler

Tanmim 9 Bir (x,,) dizisi verilsin.
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Monoton Diziler 28/35

Ornek 18 Genel terimi = ¥
3n—-2 L g
Xp=——r B
4n+5
olan dizinin kesin monoton artan ve iistten sinirli bir dizi oldugunu gésterelim. 4 ﬂ

Coziim. Bunun icin her bir n icin
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Ornek 19 Genel terimi ,; :,

olan dizinin yakinsak oldugunu gésterelim. . ﬂ

Coziim. Binom Teoremine gore
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Monoton Diziler
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Monoton Diziler
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Monoton Diziler 32/35

o 1 nm
Ornek 20 Genel terimi x, = (1 - ;) sin (7) olan dizinin sinirli oldugunu géstererek bu dizinin iki yakinsak

alt dizisini bulalim.

Coziim. Her n dogal sayisi icin
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Cauchy Dizileri s; ;.

Bazen bir dizinin limitinin ne oldugundan ¢ok dizinin yakinsak olup olmadigi énemlidir.
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Cauchy Dizileri 34/35

Yardimci Teorem 1 Her Cauchy dizisi sinirlidir. ,; :-

Yardimcr Teorem 2 (x,,) bir Cauchy dizisi olmak iizere
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Cauchy Dizileri

oldugu goéz oniine alinirsa
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