SOYUT CEBIR DERSI ODEV SORULARI
Soru 1 Asagidaki ifadeler dogru mudur? Neden?

a) Bir kiime birden fazla ikili igleme gore grup degildir.
)

(
(b) Bir grubun her alt kiimesi bir alt grup olusgturur.
(c) Q" grubu, R nin bir alt grubudur.
(d) Bir grupta kisaltma aksiyomlar1 gegerli olmayabilir.
(e) Carpma iglemine goére grup olan her kiime toplama iglemine gore de
gruptur.
(f) Bir G grubunun tiim elemanlar ile degismeli olan elemanlar1 bir grup
olusturur.
(g) (Q,+) her alt grubu devirli olan devirli bir gruptur.
(h) Her Abelyan grup devirli ve her devirli grup Abelyandir.
(i) Her pozitif n tamsayisi i¢in, n.mertebeden bir devirli grup vardir.
(j) Devirli bir grubun her elemani iiretegtir.
(k) Bir grubun her elemam grubun devirli altgrubunu tretir.
(

1) Asal mertebeden her grup devirlidir.

Soru 2 Asagidakilerden hangileri bir grup yapisi olusturur? Neden?
i) Toplama iglemine gore tek tamsayilarin kiimesi

ii) R\{—1} kiimesi {izerinde a * b = ab — a — b + 2 iglemi

iv) {—1,1}, bilinen ¢arpma islemi

v) {2™: m € Z}, bilinen ¢arpma iglemi

)

kiimesi tizerinde matris ¢carpim iglemi

vi)

(
(
(iii) R\{—1} kiimesi tizerinde a * b = a + b — ab iglemi
(
(
(

be@,a,ceR,a;ﬁO,c#O}

Soru 3 M(R)={f| f: R — R} kiimesi
(f +9)(x) = f(z) + g(z), Ve € R
igslemiyle bir grup belirtir mi? Inceleyiniz.

Soru 4 a,b € R ve a # 0 olmak tizere,

fa,b: R — R
r — axr+b



fonksiyonlarmi géz ontine alahm. G = {f,5: a,b € R } kiimesi fonksiyonlarin

bileske iglemine gore bir grup mudur? Inceleyiniz.
Soru 5 G bir grup ve g € GG sabit bir eleman olmak iizere
H={reG:az'gr =g}
kiimesinin G nin bir altgrubu oldugunu gosteriniz.

Soru 6 X = {(x,y) : z,y € R} olsun. Va € R igin

fo: X — X
(z,y) — (v —ay,y)

fonksiyonu tamimlayalim. Bu sekildeki fonksiyonlardan olusan S kiimesinin

bilegke iglemine gore bir grup olup olmadigini inceleyiniz.

Soru 7 Asagidaki tabloda 6 tane grup verilmektedir. Bu gruplarin kag tanesi

devirlidir? Tiim iiretecleri bulunuz.
Gl=17 G2=Q G3={6":necZ}
G4=Qt G5=6Z G6={a+bv/2:a,bcZ}
Soru 8 G bir grup olsun. x € G igin

: G — G

g +— gz

seklinde tanimlasin. Bu durumda
R={r,:2€G}
nin bir permiitasyon grubu oldugunu gosteriniz.

Soru 9 G={aecR: —1<a<1} vehera,be G ign

islemi tanmmlansin. (G, %) ikilisinin bir grup olup olmadigini inceleyiniz.

Soru 10
x: x4l — 7

(n,m) —— n*xm=mak{n,m}

iglemine gore (Z, %) bir grup mudur? Inceleyiniz.



Soru 11 G bir grup ve X # & olsun
GX={f:f:X — G fonksiyon}

seklinde bir kiime olsun. G* iizerinde her z € X i¢in f - g(x) = f(z)g(z) ile

tamimh ikili igleme gore (G, -) nin bir grup olup olmadigini inceleyiniz.

Soru 12 G bir grup olsun. G nin Abelyen olmasi igin gerek ve yeter sart
Va,b € G igin
(ab)? = a’b?

olmasidir. Gosteriniz.

Soru 13 a bir sabit tamsay1 olsun. 6, ise Z den Z ye x € Z i¢in 0,(x) = a+x

seklinde taniml bir fonksiyon olsun. Bu durumda
H={0,:a€cZ}
kiimesi bilegke islemine gore bir grup mudur?

Soru 14 G bir grup ve g € G, sabit bir eleman olsun.

,: G — G

T gxg_l

seklinde taniml fonksiyonu goéz oniine alalim. Bu durumda
H={6,:9€G}
kiimesi fonksiyonlarin bilegke islemine gore bir grup mudur?
Soru 15 G = {(a,b) : a,b € R, a # 0} olsun.
(a,b) * (¢,d) = (ac,ad +b)

islemine gore (G, *) nin bir grup olup olmadigini arastiriniz.



