SOYUT CEBIR DERSI ODEV SORULARI III
SORU 1: & : Z — Q* fonksiyonu agagidaki gibi tanimlansin.

D) = 1, xcift ise
—1, x tek ise

® nin homomorfizm oldugunu gosteriniz. Cekirdegini bulunuz.
SORU 2: f: G — H bir izomormorfizm ise g € G i¢in m(g) = m(f(g)) dir.
Gosteriniz.
SORU 3: G ve H iki grup f: G — H, g : H — G iki fonksiyon olsun.
i) f orten, f ve go f homomorfizm ise g de homomorfizmdir.
i1) g birebir, g ve go f homomorfizm ise f de homomorfizmdir. Gosteriniz.
SORU 4: (G, -) bir grup olmak tizere G de “o” ikili iglemi aob = b-a olarak
tammlaniyor. (G, o) min bir grup oldugunu gosteriniz. (G, -) = (G, o) oldugunu
gosteriniz

SORU 5:
l,: G — G

r +—— CLCL’CLil

seklinde taniml fonksiyonun bir izomorfizm oldugunu biliyoruz. Buna gore;
H={l|l,:G— G,ae G}
icin
¢: G — H
a +— I,
ile tanimh fonksiyonun bir homomorfizm oldugunu gosteriniz. Cekirdegini bu-
lunuz.
SORU 6: G = {aap: aap(x) =ax+b, a#0, a,b,x € R} geklinde tammh

bir grup olsun.
®: G — (

Qb ? Q0

fonksiyonunun bir homomorfizm oldugunu gosteriniz. ® nin ¢ekirdegini ve goriintiisiinii
bulunuz.

SORU 7: G bir grup ve

f: G — G

r — gt

bir izomorfizm ise G nin Abelyen grup oldugunu gosteriniz.



SORU 8: (G, o) bir grup ve S bir kiime, f: S — G, 1:1 ve drten olsun. S

iizerinde;
zxy=f(f(x)o f(y))

islemi tanimlansin. (S, ) n bir grup ve (S, *) = (G, o) oldugunu gosteriniz.
SORU 9: R\ {—1} {izerinde

axb=a+b+ab

ikili iglem olsun.
f: R\{-1} — R*
a — 1+4+a
fonksiyonu yardimiyla (R\ {—1},#) n bir grup oldugunu gosteriniz.
SORU 10: f : G — G’ bir grup homomorfizmi olsun. G Abelyen (veya
devirli ) ise f(G) nin Abelyen(veya devirli) oldugunu gosteriniz.
SORU 11: G Abelyen grup ve n € Z olsun.

f: G — G
r — z"

fonksiyonunun homomorfizm oldugunu gosteriniz.

SORU 12: &, Z3y dan 5. dereceden olan bir gruba homomorfizm olsun. Bu
durumda Cek® yi belirleyiniz.

SORU 13: ®,Z3, dan Zsy a bir homomorfizm ve Cek® = {0, 10,20} olsun.
$(23) = 9 ise 9 a giden biitiin elemanlar1 bulunuz.

SORU 14: G bir grup olmak tizere A = {f|f : G — G izomorfizm}

kiimesinin bir grup oldugunu gosteriniz. Buradan her g € G igin 7,
T4(x) = grg™' (z € G)

bi¢iminde tanimlanan G den G ye bir fonksiyon olsun. Bu durumda
a) Her g € G igin 74 € A oldugunu gosteriniz.
b) ®,G den A ye tammlanan ®(g) = 7, (¢ € G) biciminde bir fonksiyon
olsun. ® nin, gekirdegi Mer(G) olan bir homomorfizm oldugunu gosteriniz.
SORU 15: Izomorfizm ve homomorfizm kavramlar1 arasimdaki iligki nedir?

Buradan

C*&RT&R

gruplar1 arasindaki iligkiyi inceleyiniz.






